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ПОДЭРА ЭГРИЛИКЛАРИНИНГ НУКТАЛАРИ ВА ЧИЗИКЛАРИНИНГ ҲОСИЛ 

БУЛИШИ 

Ортиков Азиз Хурсонали угли 

Низомий номидаги Тошкент Давлат Педагогика Университети 

2- босқич магистранти 

  

Текис эгри чизиқларнинг хосил бўлиш назариясидан маълумқи подэра эгриликлари 

қуйидагича хосил бўлади. Бирор m текис эгри чизиқ ва унда ётмайдиган ихтиёрий 

М(d,e)  нуқта берилган бўлсин (1 расм). m эгри чизиқнинг барча нуқталарига уринмалар 

ўтказилади (1 расмда фақат N(xо, уо) нуқтадан ўтказилган n уринма кўрсатилган).М 

нуқтадан бу уринмага перпендикуляр туширилади. Уринмалар ва перпендикулярнишг 

ўзаро кесишган нуқталарнинг геометрик ўрни m эгри чизиқнинг подэра чизиғи бўлади. 

Текис эгри чизиқлардан инженерлик практикасида конус кесимлари (ёки 2-тартибли 

эгриликлар-эллипс, гипербола, парабола) кенг қўлланилади. Бу эгриликлардан 

гипербола ва параболанинг чексиз узоқ нуқталари мавжуддир. Шунинг учун мазкур 

мақолада гипербола ва парабола эгриликларнинг подэра эгриликларини хосил қилиш 

ва уларни асимптотик нуқта ва тўғри чизиқлари қараб ҷиқилади. 

         1. Гиперболанинг XОY текислигидаги параметрик тенгламасини 

                 х=а sect                             y=b tgt                                  (1.1) 

кӯринишда ёзамиз. 

Ушбу гиперболанинг ихтиёрий N(хо, уо) (бу нуқта расмда кўрсатилмаган) нуқтасидан 

ўтказилган уринманинг тенгламаси 

                               
х−хо

х′о
   =    

y−yо

y′о
                                                                                                       (1.2) 

кўринишда ёзилади. Бу уринма (1.2) тенгламасидаги хo ва уо лар ўрнига (1.1) даги  х ва 

у ларнинг қийматлари қўйилади. Сўнгра t параметр бўйича дифференциаллаб, тегишли 

соддалаштиришлар бажарилса, барча уринма тўғри чизиқлар тенгламасини қуйидагиҷа 

хосил қиламиз 

                    у= k1x- 
b

tgt
                                                                      (1.3) 

 Бунда, 

                     k1= 
b

a
  

sect

tgt
                                                                       (1.4) 

Гиперболада етмовчи интиёрий M(d, e) нуқтадан ўтувчи тўғри ҷизиқ тенгламасини 

                     y= k2(x-d)+e                                                                      (1.5) 

кўринишда ёзамиз. 

Подэра эгрилигини хосил қилиш жараёнига асосан (1.3) за (1.5) тўғри чизиқлар ўзаро 

перпендикуляр бўлишлик шартиг мувофиқ 

   k1 k2=-1 ёки   k2=- 
a

b 

tgt

sect
                                                             (1.6) 
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бўлади. К2 нинг қийматини (1.6) дан (1.5) ra қўйиб, барча соддалаштиришлардан сӯнг 

    y=e 
a

b
    

tgt

sect
x + 

ad

b
  

tgt

sect
                                                              (1.7) 

тенгламасини хосил қиламиз.(1.3) ва (1.7) тенгламаларни х ва у га нисбатан ечилса, (1,1) 

гиперболанинг подэра эгрилигининг параметрик тенгламаси қуйидаги кўринишда 

бўлади 

         x=а 
adv2+b2√1+v2  +bev√1+v2

b2+(a2+b2)v2
                                                    (1.8) 

         y=b 
abv√1+v2+be(1+v2)−a2v

b2+(a2+b2)v2
 

бунда v=tgt бўлиб, t параметр берилган (1.1) гиперболанинг иктиёрий нуқтасини 

холатини аниқлайди. 

Гиперболанинг 1,2,3,... нуқталари ∞ ликка интилади (2 расм). У холда V→∞ бўлганда 

(1.8)ни қуйидагича ёзиш мумкин. 

x'=а limv→∞
adv2+b2√1+v2  +be√v2+v4

b2+(a2+b2)v2
                                             (1.9) 

  y'=b lim v→∞   
ad√v2+v4+be(1+v2)−a2v

b2+(a2+b2)v2
 

(1.9) тенгламанинг сурат ва махражларини v2  га бўлиб, сўнгра лимит хисобланса, 

                     x'=a 
ad±be

a2+b2
                                                                          (1.10) 

                     y'=b 
be±ad

a2+b2
 

хосил бўлади. Бу ифодалар m гипербола n подэраси эгрилигининг асимптотик 

нукталарининг координаталари бўлади. m гиперболанинг 1,2,3,.... нукталарига n подэра 

эгрилигининг 1',2',3'.... нукталари мос келади (2 расм). m гиперболанинг чексиз узок А∞ 

ва В∞  нукталарига n эгри чизикнинг гипербола асимптотаси устидаги А' ва В' нукталари 

мос келади.Шунинг учун  А' ва В' нукталарини n подэра эгрилигининг асимптотик 

нукталари деб юритамиз. Бу нукталарнинг координаталари (1.10) бўлади. 

             Агар (1.9) тенгламаларни V га нисбатан ечилса, m гиперболани n подэра 

эгрилигининг қуйидаги 4- тартибли алгебраик тенгламаси хосил бўлади. 

a2(x-d)2-b2(y-e)2-(x2+y2-dx-ey)2=0                               (1.11) 

М нуктанинг m гиперболага нисбатан турли вазиятларига нисбатан n подэра 

эгрилигининг турли хил формаларини хосил қилиш мумкин. 

            2. Параболанинг XОY текислигидаги параметрик тенгламасини 

              x=t;                               y= 2pt                                        (2.1) 

кўринишида ёзамиз. 

         Мазкур (2.1) параболанинг ихтиёрий нуқтасига ўтказилган уринманинг 

тенгламаси 

y =
√p

2
    

1

√𝑡
 х +    

√p

2
    √t                   (2.2) 
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бўлади.  

           Параболага ўтказилган уринмаларга перпендикуляр бўлган ва берилган бирор 

М(d,e) нуқтадан ўтувчи тўғри чизиқлар тенгламаси 

y = −
√2

p
 √𝑡    х + e + d    

√2

p
    √𝑡           (2.3)    

бўлади.  

            (2.2) ва (2.3) тенгламаларни х ва у га нисбатан ечилса, параболанинг подэра n 

эгрилигининг қуйидаги параметрик тенгламаси хосил бўлади. 

х=
e√2p  √𝑡+(2d−p)𝑡

p+2t
                                             (2.4) 

                         y= √𝑝

2
    

e√2p +2√𝑡(d+𝑡)

p+2t
 

бу ерда t параметр берилган (2.1) параболанинг ихтиёрий нуқтасини холатини 

аниқлайди. 

              m параболанинг 1,2,3,....A∞ нукталарнинг подэра нукталари 1',2',3'....A'∞ 

бўлади (3-расм). m нинг1,2,3,.... нукталари чексизликка интилганда n нинг 1,2,3,.... 

нукталари ҳам чексизликка интилади. Шунинг учун (2.4) тенгламани t→∞ ҳисобланса,  

 
 

2-Расм 
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x'=limt→∞   
e√2p  √𝑡+(2d−p)𝑡

p+2t
                                             (2.5) 

                   y'=lim t→∞    √
𝑝

2
    

e√2p +2√𝑡(d+𝑡)

p+2t
 

бўлади.  

              Ушбу тенгламанинг сурат ва махражларини t га бўлиб, сўнгра лимит   

ҳисобланса 

   x'=d- 
   p

2
,                      y'=∞                                   (2.6) 

хосил бўлади.Бу ифода ОУ ўқига параллел бўлган тўғри чизиқ тенгламасидир.Бунда  m  

параболанинг A∞ ва В∞ нукталарига  n подэра эгрилигининг A'∞ ва В'∞ нукталари мос 

келади. A'∞ ва В'∞  нукталар  х=d-p/2 тўғри чизиқнинг чексиз узоқ нукталаридир.Демак 

A'∞ ва В'∞  тўғри чизиқ n подэра эгрилигининг асимптотик чизиғи бўлади.  

          Агар  (2.4) даги тенгламаларни t га нисбатан ечилса, (2.1) параболанинг подэра 

эгрилигини 3-тартибли алгебраик тенгламаси хосил бўлади. 

               p(y-e)2+2(x-d)(x2+y2-dx-ey)=0                                         (2.7) 

        Парабола устида ётмовчи М нуқтани m  параболага нисбатан турли вазиятларда 

олинса, n подэра эгрилигининг хар хил шаклларини хосил қилиш мумкин.      
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